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. 1) Eotw X éva pn xevd olvoro xa f: X — R wa suvdptnon, Opilouvpe p: X x X — R pe
plx,y) = 1f () = f()]. '

a) Av 7 f eivon 1-1 va Beffete én n p elvon petpxh otov X,

B) Av v f Bev efvan 1-1 va Seydel 6T m p dev elvan petpuef otov X.

2) &) Av o p elvan pia petpue oo X, va del€ete 6tund: X x X — R ue d(z,y) = /p(z,y) v
eniong petpuxh otov X.

B) Na Beifete 6 dev woyver yevix& 6t av p elvon ot petpinf oto X téte nd : X x X — R pe
d(z,vy) = (p(z,y))? elvan petpixr otov X.

3) Av p, d elvon duo petpixég 010 X e R 0t X X X = R pe thno o(x,y) = plz,y) + d(z,7)
elvan eniong petpixy oto X.

4) Botw k € N xan (X, pi)k.; petpixol ydpot. Ocwpoiye 1o XAPTETLVE YWOUEVO

k
X::HXi:{(ml,...,:ck): z; € X;, i=1,...,k}
=1

k
xau ) p: X x X = R pe tino p((xl,...,xk), (yl,...,yk)> = ;pi(xi,yi).
1=

o) Na Beifete 61 1 p elvon petpnf| oo X.

B) Av (Zn)nen ehvon pia axoroudlo otov X pe i, = (zly . 2k),n=1,2.. . %u &= (=!,...
» z - P - ’ ) l y .

X,vadeifcte dn T, S Tovxa pévo av i B 2 yiwi=1,... k.

5) Eotw (X, p) uetpinde xdpog, x,y € X xat (2)nen, (Yn)nen 8Uo axohoudice oto X MEZn D
Xt yn 2 y. Na Bewdel dn p(xn, yn) — p(z, v).

6) Av (X, p) eivan petpinds Xbpoc, (Zn)ne, (Un)nen U0 oxohoudlec ato X xat r € X doe
P(Zn,yn) = 0 xat 2, B z, v Belfere 6t Un D z.

7) Adove napdderypa petpinod x%pov (X, p), 21,22 € X xt 0 < &7 < €9 Gote Y} QVOIXTH Umdha
Bp(x2,€2) va elvae yvhowo unoatvoro ™C avoux g urdhag By(x, & ).

8) Eow (X, p) petpids ydpog, xau zy, .. ., 2, BlapopeTing avd 800 otoyeia Tou X. No deifste
bt urdpyouy avoxtd ahvora Uy, . .. »Un, &éva avd 800 pe o; € U yaa i = | T

9) Eotw (X, p) petpinds ydpog, (Zn)neN axohoudla atov X xa 2 € X. Na del&ete 6

@) Av 'z, )nen Bev ouyxhiver 010 x, T6tE URdEYEL € > 0 MOtk uraxoRoLHiat (Tr, JneN ™M (Zn)nen Gote
o(zx,,z) 2 € yia xéde n € N,

{2) i1« zodoudia (2, )nen oLUYXAves 0T0 T av xay

Kévo av xdde uraxohoudid ™ (Tn)nen €Xs\ mepe-
Tee uraxolovdla tov ouyxhivel oo 2.

10)* Eotw (X, p), (Y, d) Buo pevpuxol xpor, f: X =Y
ax?)\ouﬁiu (Zn)nen 010 X pe 2, H 2 N (f(zn))
Seifete 6t n f elvas quveyrc oto onuelo z.

R auvdptnon xau z € X. Av yia xéde
neN Elvat ouyxhivouoa axoloudin otov (Y, d), va



Eleqdwd—h EcnVv |[S-3 -8R0
conoAoia LS HaBnpo

' ——

Opisuds: Eecw  (Xp) (¥, p) Bvo px. Mia suvapensn £ix->¥

Qépe ot - a) lu,ovonme'l 6uVON KN ,LlPSChJiZ oV
UNAp xE C =20 cw.

ol (£, )= C-plxy) . ¥xge X

&) 6iVaA opoidpopea sUvExHS OV (PEZO)
(3350) cw. ¥ixgeX ov p(ry)< 3 coce
(€09, %) < £

Napachpnen: Av n £ (Kauonol€l 60UOPHLN Lipschidz coze

ehou OPOIOUOPR A EOVEXDNS (kax apa 6ovexhs)

AnéBe:ggt YnoBeauus ota n € wawnoi& suwlhun Lipschitz

pe 6cadepa C.
Cscwo €50. Cecovens d= &% exouvpe ou Jv[x,a eXav
PIg)<B coce A(@R), &)< C-plryl<cd=¢€

Npscaen: Escws (Xip) pox.

o) Av D€ X Uou OPIEOLHE env suvapensn FLX.p)—> (R e
100 = P(x,&,}, Toce 0 € wawnoiel sWWON KN Lipsdnits

(“e 5CQQePé; __\) dpo\ €lvan O/JO&C\J’JOPCQO SQuexns,

E)Av ACX, A8 ¥ou £ (xp) >R pe a=pleid)

£._. mfzp(x,g);ge/,}l \Mavenoel soVOhKn Lipschifz
UE 6cabepd 4. (Apa etvau op.svuexnis.)




Aﬁoﬁe\gn‘. Q) Onws EXOVE Ee{m )Jx..ge)% (&<Qé\:
| IP(x.xo)- P(éw@\ = P(X«g)
N

|
\ f(x)—f(gj)(

APO& N f IHQVOOO\G.I GU\/Qr‘vwn Ltpsch\iz HE

crolepa L.

6)) Onws € XOOUE Jeiker OV Ned , Ya,6e X .

\PCO»AB—P(&A‘)) =plad)=
]ﬁa)-fce)[é plass) , Va,6e X

3(\9&% h n 4 | KAVO norel ENV eov@nwn l-wpschnéz

ME 6afepa L apa elvad Opf BOUEXNS.

['pceasn: Escw (XIP)/(XOO,CZ/S> TPES H-X. UG Ao X.
£ ><->)( . £ evvexhS 6co 7o

8:>/—>Z i3 EOVEXNS 6CO f(xO)_

Toce n (Go€): X ->2Z s0vexns 6co To.

ApSefn: 1= tpooes {pe apxh PEm@opds) :

Cecw (Pn)neip 60 X' e An P .

v n £ ctuau BOUEXAS €ca o QNG ENV Qpxn Tns

€ EoE0
(ﬂ’o)

pecacgopas NPOKUNTEL OTA f(?fn\
) OO THV QPXY\\

Easov N 8 Eiuahs BUUEXNS 6CO
>G(E)

enS  pecaEopds npouopr:e\ oed 8({"(%)}

Sn A0S K (3 o f)(’?fn) >(gc f)(q’o) ~§UP‘ nepaluoupus
ots N 6LVAPCNENGoE) €l UoU BUVEXTS 6€0 o,




T T Wi

e T WU S T e S e i i Sy W

| L= cponos(He cou opi6ud) - Escuy E€y0 . €ssov n Letvax

I covexpS 6¢O L) .

( 7o FT .4”(%)}‘3*’{ ,gcfma)l
X 2 >

| Ondpxer (>0 dere Yye? ov

,’ id(é’; foPI’o))4S Coce 6(8(8).8Cf0‘03)>4£j Q—D

] Cposou n € elvan €UUEXDS 600 7o Undpxel 8 >0, WECE 1A
d kale AeX ov P()<.’2’d)4% coce (. feara)< T.

Ecer o waGe A€ pe p(7%) < S exoupe SlF, A<
, apa ano oy 6(8@‘0(70) 8(@70)))48 SInAadn 6((8016)&),@«")(7 V< &

QﬁOpe\JuuS 0(80 f) civou BUUEXNS 6C0 Po.

1 MNpotpatikes souapehsets (ano eva (x.p) sco TQ>

Azt LG (x.p)—> R xou AeX, weTe £,g 6UvExElS 650 e

coce n - £+3 eiuoul BUVEXNS 6o Ao
. Ly —
. A€ //
. ‘6/3 (ov QG #0  MxeX) —/—




S —

: - T S T S i s
\
Avorxca 2ovoda ee Hecpiuods Xwpous

OE'GHOS . Escw (X'P> METp\UCS AWPOS Uatl E¥O KOoU Poe X,

Q) H cvoixen pnd@a HE KEVEPO €O o KOU akciua €
EiVOU €O 60O BP(?’O:E)=§X€><:PCX1XO>4&}
&) | wAeistn pundda pE KEVEpo co Ao kot Axtiva & |

‘ , A
cluan o 6VvoAo BP(?[O,E>:27€><,'PCXO@)££}

| Dapaeigpoca: @) Av p eivot n 60vhOns pecpich ey R
CP(X@): I x-yl )

Mo xeefR nou €>0°

Bp (7f0, )= (o€ FoxE)

B2 E) = C o8/ Po+E

&) Seo (R2p2) ‘@

{a (%,go) e ([29, £ >o» p
B%<C7b'8o)l E) = Z()“d)eﬂzg 4/27:7(0)2* (3-50)34 EE

BAPg ((76.803 (€)= ngg)eﬂf: A/&~>®)9+(3-go?< &E

&) (R%ps) \ S
P

BPJ'(('/‘YOJSO)/E): {CX!H)G@E: ['7{"70) + lg'go"‘ £ S




|

D (RZpw) » et —
N7

Ao

Bpm((qméo), E) = ( B-E, 7fc+€) X (80'-5180“*8)

o J |
: P BPJ ((o;o)u)

X

> Bpg ((0®), )

N

> BPOO C(o,o),l>
8) Av P n .S‘C*V—Plc:h Mecptu_(‘\ se €va guuo Ao X, X, EC
o3, av O<ELL

(718)-—'{
8P 7 X , AV gzl

SOS opI6ss . Cocwy (X iP) pETPWoS AWpos kau G

Q%ECOU\' QVO(XCED (UUS DpoS P) S:r'\ P —C\\,o\xcél
g)e &

ceX (o &

ov Yore G Jero wece Bpl(%
(Mope&: Je>o, Bp(@,e)e &)

Dopadeypaco, a) Teo [R pe env sovhOn pecpen P avaSelR
e Qg & £oce To avoixcd JETA (a.8)
€1UaL QoL XcO.

Anauenen:. E6cud O(ce(a,e) [YnAaBh AL Ao< 5.

Becovcas €= mm?_o(o-o,,e_(;ro} > O €XoVuUE

(76-£,70 +£) c CQ;@)

1l
BPCQ(CM&)




]

T—

— [0 s0wfo SO"€> Jev elvad Quoixcs Bsea KX ErO WeTe
(a-g,a+e) c Sa,&) |

—> To 3at Jev eluan owowxed

— (a faa®), Coo,a’), (a8 TEV €ivan avol xea

— Ta (atw)  (aoq) €lvon CAVO XL

—* (o svoda @, R\ Q Sev eivou avorxza.

6) ,4\/ P n%(a&cpldx },(ecpxu\:\ 6o X cece wage A< X elvau
P-avoixco - | T

Npdgpocr av FoeA: Bp (%, /2) =323 CA.

€ecuo (’h’,p) A X A\/ o.e X Koo E>O navoixon

padda BP(Q.£> Cluau QuorXcd EuvoAa.

(a, &) DnABN PCO\."A’O)<5

! Dpocasn:

DOBCtSn Gecwo e Bp
Cecoope B=E-plam @

oJ-0. Bp (%,3) € Bp (a.)

Escw 7c Bp (20,8) => p(vmo)z%
Toce PC%Q) p(7 %) + 6 (% D) < S+pla %) Z £

TP\C)—UJV‘\Ln
oviedenae

dpa p(ra)<E InAadn xeBplaie).
Apvnsn cou opiguol avorxcob sowsQou s (7ip) P éva AEX

Sev eivau avoixed & Jaoed : ¥e> o Bp(%:é)éz‘f@?
59(’/70: E)()(X\/D P




ST e e g B ::'
DQPQCDDH 6e\S. L) Ano co 5) WPOGWGﬂOM\JcaS ENagUG B Npouspes

OoTA “‘V[DG L av AJ,...,An CA\,CHKCO( 60\1090\ core

N A; elvar auot xcd.
2=1

U) Av € XOUUE LK dhe\Pn O1UOFEVEQ QVoIXTWN
60VOAWU BE €var L X. N COpd cousS Jev elvas

) \ \
oz avajun awvoxco VOO,
Q.74 Jrcov (2 AE TN evn@n ;xecP\u}\,

Aﬂ:(:"%‘: -5&“‘)  hel
N @]

o An elvou avoixco g\ kxabe ne (b, Cpws

O An = 20k nov Bev eivau cwoixe.

; el

OE\GHOS Av X eivan €va 6ovcAo Kar A o\uoote‘ue\ox
UNOBOVOAuU CouL X(Bnﬂ cePrlx): ?Suvoxpoécmogo) Qe;.xe

oo N C €ivan AL conodoyta 6To X,ov:

o)fdl XS C |
8) Av A/Be T coce ANBeC

d’) Av (Ai) je ElVaX MO OLKOGEVEIR OV AWN ©ns T
Ko co ;Seddog (Xic) Aéyecan com?oouuoS AWPOS.

! Opispss: Escw (Xip) X mou ACX.
a) Eva NoeX Nereaay CEWTEPILL Bnpeio cou A, av

UnapxeEl E>O Wsbce BP(WO,E)QA

6) To eeu)z:eplub cou euudbow A €lvau eo Cwv eewcepzuduv
enpeiwv cou A To e6w cepiind €00 A, s0UEN [erou

pe A° tn£4.




B .
—/pocasn: (Ro6ies (DOTNTES QVOIXCUWN E0UdAwov )
Escw (%P) HETPIWLOS 7AW POS
O‘) (o 6dvcPa B, X etuax oV x ca

1 . "
UdA OWo1x C4, TOCE O ANB eiv

O AU X

E) Ay ra AB €

d’) /4\/ (Ai)ZEI CCCE OPOlQ.E)\hUOCQ O\U.od—é\/e\q aQ
elua oo xed eovoAo.

VOIXTW\/

coyoRwyv co (U Al

1€l
g ApcBeIn: Q) To X e;'-ucu avaixcd (ov 7
: Bp(/)(o,8>97(),co B eiva VO X £O
COCE BUUQUNTE AE cauv OPOndoc')MSun npoTaEn

5%€¢: 1 Atono _1}

6> Cerwy AB Jdo awvo) xca 6UVea -
c ANB coce ToEA AIA

e"?(c)laoﬁo‘oﬁn' nocc g>O

Cov Jev nHrav

Cex

0d.0. ANB

Civas OVoIx o, Coerwy o

Hoe B. Epicov To A etuod avoixecd unapxéel E£3>0,

wWweCE B?(%,g_\)g/l. Epoeony €O
unap xe! Eq >0 w6ceE B’PC%,EQ)_C:B.

B ENVVAA Quom’cc';

Oeccope €= rmn 16 62}, coce €797

— p(76.€ < A3,
C
Bp(%:f) ‘C"‘BP(%’ ee) €B APQ ANR avor xcd.

J) Escw ?foezLe)JAi . Toce unapxel el were AoeAl,

Cposov co Alo €ivar avoixcd , onapxel >0 Were

BP[WO'E> C Aiy . Toce BP(’;[O,&) C_:z(_JJAz

Enopéuws €o 8LUCAIO \%Ai civau OVOIKea.
:



i T gy, S

AO: (D LA = EQ{OEX, 35>o ¥ BP(?’O:E) QAE

qu&%@i@p@ucq 1 0) 2eo R pe en s0unén peepih. Av o 6em
e oL 6 coce:

(0, 6)°=(ais) ., O = &

!
o)

* [,04610: CCIJS) (ﬂ?
(R\Q) =&
. 2Q,6>O:C0l6) I

'Caiﬁl = (cu@) !

5) Scov (ﬁZQ, Ps)
A
A: BPQ((OJO>,.\>
A= Bey ((000).5)
&) jCOV (X, P) ,B\cw.plcr‘\ HQCP‘V;\‘F- AU 7067(
A
o A= BP(%,J) Exoope A=X uas apa

/40: X / EV(L‘J BP C%lé) = 270} (%NQQEP‘
A o)
(BP(%"‘)) * Bp (9’0; l) )

ToCE |

[lporasn: esaw (Xip) p-or. Ko ABEX
5) A°c A
1) fo0 UJv:VeA, Viavoxed

N6ca TO UEF6CO avo 1 xed DoV

. o
e Dydrepa co A sivau

avoixed (Uot pé
nep(execou 6CO /4)

’ i) Ay ACB coce A%< B®
L’\/) A= AOQ_—.:) A averxed
V) AneS= (ne)




